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Chap 2 : Séries numériques 
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II. Séries à termes positifs 
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III. Comparaison série-intégrale 
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IV. Critère de Cauchy 

1

, ,0, série de nombres complexes :  converge   n

n

n

k

k

m

u u ssi n m n n u 
 

           

1

0, ,Négation :  tq ,  tq  ne tend pas vers 0
n

n

k n

qm

n

k n k p

n kN m n N u p q p u 
  

            

( , ) ( ) . evn,  On dit que  est absolument convergente lorsque  convergen n nE u E u u    

( )

( )

Si  est absolument convergente,  vérifie le critère de Cauchy

Si , l'absolue convergence entraîne la convergence

n n

n n

u U

u 


 

( ) ( ) . ( ), Si  et  converge, la série  convergen n n n n n n nu v u O v v u      

1

1 10 . DV  CV pour , DV pour  CV  DV (Cauchy, croissance)n n
n n n

n n

u u
u u u

U R
 



       
 

V. Sommation des relations de comparaison 

~

0

) ( ), ( )

) ~( 0 )

 et  séries réelles avec ,  et  divergente

Si  

Si ,  apcr , 

n n n n

n n n n

n n n n n

u v n v v

a u o v U o V

b Vuvu U

  

 



  
 

0 0

/ lim 0 (Cesaro généralisé)
n n

n
n n n k k k k

n

n

n
k k

U
u v v v

V
  


 

   
      

   
   

1 1

( ) ( , 0.

) ( )

) ( )

)Comparaison des restes : ,  avec pour tout  Supposons que  converge

 Si ,  est absolument convergente et 

 Si ,  est absolume

n

k n

n n n n n n

n n k k

n nn

k n

u v n v v

a u O v u u O v

b u o v u

 

   

 

 
   

 





  


1 1

1 1

) ~ ~

nt convergente et 

 Si ,  est absolument convergente et 

k k

k n k n

n

k

n

n

n k

n

k

k

u o v

c u v u u v

 

   

 

   

 
  

 
 

  

 

( )

1 1~ 0, ~Méthode de validation :  (  DV)I

n n n nn na a uu Ua     
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VII. Compléments 
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Techniques utiles :

"Limite monotone" (ici,  décroissante) : ,  puis fix. 
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